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POSICION RELATIVA DE RECTAS |
Ejercicion®1.-
a) Investigala posicion relativa de las dos rectas siguientes en el espacio:

La primera estadada por x- 5=y - 7=z, ylasegunda, por los planos:

i2X -3y +11=0

i . Explica elprocedimie nto.
1y-2z-7=0

b) Halla si es posible,el punto de interseccion.

Ejercicio n®2.-
Consideramos las dos rectas:

X +y+z+3=0
Ax-y-z-1=0

Halla el valor de d para quelas rectas se corten. Halla.el'punto de interseccién para el
valor de d obtenido.

Ejercicio n° 3.-
a) Estudia la posicién relativa de las-siguientes rectas:

i 2X -z=4 -
- +y S.x 2=y+1=z

T oys22=2 Y °72 "T10 76

b) Comprueba si los puntos A(1,0,-2) y B(2, - 10,- 6) pertenecen.aalguna de las rectas
anteriores.

Ejercicio n°®4.-
Estudia la posicion relativa de las rectas r; 'y I

iX+y-2z+1=0 px=-3

I +Vy - +1= T

roi r,:iy=1+3l

i2x-y+z-1=0 2 1)2/— :;I
[z=-

Razona la respuesta.

Ejercicio n®5.-
Estudia la posicidn relativa de las siguientes rectas segun-os valores de k:

Ejercicio n®6.-
Estudia la posicién relativa de las siguientes rectas segln los valores de k:
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SOLUCIONES

Solucién n° 1:

. i Punto : R(5,7,0)
a)< Primerarecta, : L=
1 Vector direccion: d, = (1 11)

iPunto: y=1 x=-4,z=-3® S(- 41-3)
- -Segundarecta, s : ; =
1 Vector direccion: d,=(2,-3,0)" (0,1- 2)=(,4,2)

Los vectores _direccion d, “y d, no sonparalelos. Portanto, r y s secortano secruzan.
Paraaveriguar_siocurre louno o lo otro, vemos si elvector RS, estdono en elmismo

plano que ar y as. Para ello estudiaremos el determinante de la matriz formada por las

coordenadasde d., d.y RS.

_ 1 1 1 111
RS=(- 9, -6, - 3) 6 4 2|=-6/3 2 1/=0
-9 -6 -3 3 2 1

Por tanto, RS estaen elmismo plano que r_y's, lo queimplicaque lasrectas r y s

se cortan.
IX= 5+1
b) Expresamosla primera rectaen paramétricas: : y="7+I
Iz=)

Sustituimos en uno de los planos que definen a la segunda recta:
26 +1)-3(7 +1)+11 =0 ® 1 =0
Sustituimos este valor de I y obtenemos P(5; 7, 0).

Solucién n° 2:
- Veamos cuales son las ecuaciones paramétricas de r:
Unpuntode rr y=0 ® x=1, z=-2-® R(-1,0, -2)
Vector direccion: (1,1,1) ~ (1,-1, -1) =(0, 2,=2)// (0, 1, - 1)

ix=-1
. - i
Ecuacionesparamétricasde r: jy =1
fz=-2-1

- Ecuaciones paramétricas de s:
Un punto: (-1, -1, -d)
Vector direccién: (2, 1, -2)

IX=-1+2m
Ecuacionesparamétricas de s : :'y =-1+m
}IZ =-d-2m

Para que r y s se corten, el siguiente sistema ha de tener solucion:
-1=-1+2mi m=0
l=-1¢m § 1 =-1
-2-1=-d-2n, -1=-d ® d=1
Si d=1, las rectas se cortan en el punto (-1, -1, -1), (se obtiene al sustituir 1 en'las
ecuaciones de r, obien my d en las ecuaciones de s).

Solucién n° 3:
.1 Vector direccién: d, = (2.1,-1) I, - 2,2)=(0,- 5, - 5)

a)r:
) %Unpunto: siz=0® y=0,x=2® P(,0,0)

_iI,Vectordireccién: d,=(2 - 10, - 6) _
iUnpunto: Q(2, - 1,0) PQ=(0,-10)

- — —_—

Elrango dela matriz formada por las coordenadas de los vectores d,, d, y PQ
nos informa sobre la posicion relativade r y s.
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0 -5 -5 o .5
2 .10 -6=11*2 '6‘=101o
0 -1 0

Elrango de (al, d,, I?j) es tres. Por tanto, las rectas se cruzan.
b) Ni_A ni B pertenecen alasrectas r y s.

Solucién n° 4:
.1 Vector dedireccion: d, = 1L 1- 2) " @,-11)=(1-5-3)

1.1

fUnpunto: siz=0® x=0,y=-1® R;0-10)

.1 Vector direccién d, =(- 3,3-3) BR-(0.20
2'%Unpunto:Rz(O,],O) RR=(0,20)

Elrango de la matriz formada por las coordenadas de los vectores d,, d, y R,R, nosinforma
sobre la posicion relativa de.r, y T,

-1 -5 -3 >
-3 3 -3=-2-"3 '3‘=-2x(-6)=1210
0 2 0 " _ad

Elrango de (d,, d,, RjR,) es8. Portanto, las rectas secruzan.

Solucién n° 5:
r:d=@45 ® R=@30} __
) y RS =(2<3,k)
s:d,=@13) ® S=(30k)

Estudiarem os elrango de la matrizformada por las coordenada sde d, d, vy RS:

2 4 5
2 1 3|=-6k+2;-6k+2=0 ® k:%
2 -3 k

: 1 - : . :
Sik= 3 los vectores d,, d; y RS sonlinealmente dependientes, por tantolas rectas se

r a

. 1
cortan. Si k ¢ 3 lasrectas se cruzan.

Solucién n° 6:
r:d=@45 ® R=(@130) __
) vy RS=(2-3k)
s: dy=@213) ® S=(30k)

Estudiarem os elrango de la matriz formada por las coordenada s de ar, as y RS:

2 4 5
2 1 3|=-6k+2;-6k+2=0 ® kzé
2 -3 Kk

. 1 - = : . .
Si k= 3 los vectores d., d, y RS sonlinealmente dependientes, por tantolas rectas se

. 1
cortan. Si k 3 lasrectas secruzan.



